Graphe des lignes et quotient de graphes

Les deux graphes donnés en note par Lacan dans les Ecrits
entretiennent des relations topologiques €lémentaires [Supra, p.16-
17]. Lacan indique cette relation topologique dans cette méme note
a la page 56. La relation en question s’appelle dualité. Ici, il s agit
de la construction du graphe des lignes, ou le graphe représentatif
des arétes.

Il existe une transformation réciproque qui n’est pas triviale
dans la question des traductions fo

rmelles. 11 s’agit du quotient de
graphe ou identification de graphe

1. Construction du graphe des lignes d’un graphe

Le graphe des lignes d’un graphe est obtenu a partir d'un graphe
en_transformant les se

gments du premier réseau en coupure
(sommets) du second, et en marquant les chemins orientés joignant
ces coupures,

Nous prendrons comme départ de cette construction le graphe
des + et -, & partir duquel son

t obtenus les deux graphes des 1 2 3
et o By 8. Ce graphe n'est pas donné dans les Ecrits. 11 est formé

de quatre arétes orientées reliant les deux sommets + et -

Fig.1

Les arétes sont nommées par les lettres de leur source et de leur
but. En respectant l'orientation de I'aréte, la flache - + indique
quelle part du sommet - pour atteindre le sommet +,

Construire le graphe des lignes consiste a remplacer, en un
premier temps, toutes les arétes du graphe par des sommets.
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Les quatre arétes sont alors devenues quatre SOmmegg Fig.p

Dans le second temps, il s'agit de relier Ces som ets
arétes orientées lorsque les segments du premijer graphe gar des
extrémité commune. Leg orientations nous viennent des ﬂécm Une
graphe de départ, c'est-a-dire des parcours orientgg pOSSibleeS dy
le graphe. S sur

Ainsi dans le graphe des + et -, noug Pouvons ¢y, v
trajet depuis I'aréte - + vers l'aréte + - ep Passant par | S0
Ce que nous écrivons d'une aréte entre Jes Sommets - 4 o
méme, les arétes - 4 et + + sont aussi connexes par |e SOmmey |

nous tragons l'aréte qui va de - + vers + 4.
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Fig.3

?He-méme,.ceci Par le point - dy Premier graphe. Sur la figure 1,
1l reste I'adjacence, bar ce point -, de I'aréte - - ayec I'ardte - +, &
que€ nous marquong bar une fleche sur Je graphe des lignes.

) Eécaneado con CamScanner



https://v3.camscanner.com/user/download

Fig.4

La construction est maintenant achevée.

Ce fait peut se vérifier en remarquant que le nombre d'arétes
. vi o 1 . - -~ ’
arnvant et partant d'un sommet du graphe des lignes doit étre égal

au nombre de fleches adjacentes A une des arétes du graphe des +
et -

?m‘ exemple, au sommet + - du second graphe, figure 4, deux
arétes y entrent et deux autres en sortent, en suivant l'orientation.
Sur la figure 1, les deux arétes + + et - + sont connexes 2 la fleche

+ - par le point +, et & l'autre extrémité, les deux arétes - - et + -
le sont par le sommet -.

2. Quotient par identification d’un graphe orienté

Le graphe quotient est l'identification de certains sommets d'un
graphe et de certaines de ses arétes, qui consiste en une relation
d'équivalence compatible avec l'orientation des arétes.

Repartons du premier graphe donné dans les Ecrits par Lacan,
ou nous avons nommé les sommets par les lettres A, B, C et D.

A

Fig.5

Ce sont les sommets A et C ainsi que les sommets B et D qui
seront identifiés en respectant les orientations des arétes.

En pincant le graphe pour identifier les sommets A et C, nous
obtenons le dessin suivant. Il s'agit aussi d'identifier les deux
autres sommets B et D, mais l'orientation des arétes ne permet pas

encore de les identifier. Les fleches DA et AB sont inverses l'une

de 1'autre si nous voulions de suite rabattre D sur B.
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; B et D, en les rabattant [,
o les sommets |
entifier les ¢
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Pour 1d {aut effectuer une rotation de :a Fdfllc droite g,
{ ) 1 S L : 1 i 4 b y
JRtii. 'mllil\ ant l'axe de rotation indiqué sur la figure ¢,
e (’n '\l "'
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Fig.7

Il reste alors 4 faire pivoter la partie de droite d!:I graphe poyy
identifier les deux sommets et les aretes, ceci en cohérence avec |

orientations des fleches.

G <

A placer la boucle ayant le sommet AC comme source et but

vers l'extérieur du dessin, nous retrouvons e graphe de départ de
la figure 1.

Fig.8

BD AC

Fig.9

Ptions et traductions au travers des + et -
* B f 0 que Laca suivant
ces deux mouvemen;g qu n effectue se font en
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Il s’agit de la premiére présentation, en termes de graphe, de

I'involution signifiante qui est au principe de la topologie de
Lacan.

Michel Bertheux
1991
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